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Hubard, Garza-Vargas (2017):

Los politopos abstractos son
maniplexes que cumplen la PIC
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Hartley,... (1999, ...):
Todo n-maniplex es un cociente

de %",
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Un n-premaniplexes una grafica ./Z/:
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Valencia n,

Propriamente coloreada por aristas,

- Los (i, J, 1, j)-caminos soncaminos cerrados
alternantes, si |1 —j| > 1

Los conceptos de cubrientes,
cocientes y automorfismos se
extienden de manera natural de
maniplexes a premaniplexes




Premaniplexes

- La Grafica de tipo de simetria (STG) de un
maniplex .Z es el cociente ./ /Aut(A)




Premaniplexes

. La Grafica de tipo de simetria (STG) de un maniplex .Z es el cociente

M Aut( M)




Premaniplexes

. La Grafica de tipo de simetria (STG) de un maniplex .Z es el cociente

M Aut( M)




Premaniplexes

. La Grafica de tipo de simetria (STG) de un maniplex .Z es el cociente

M Aut( M)




Premaniplexes

. La Grafica de tipo de simetria (STG) de un maniplex .Z es el cociente

M Aut( M)




Premaniplexes

. La Grafica de tipo de simetria (STG) de un maniplex .Z es el cociente

M Aut( M)




Premaniplexes

Conjetura del tipo de simetria:

Dado un n-premaniplex conexo 7, existe
un n-maniplex (politopo) . tal que

STG(AM) =T
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Proposition 4.3. Let M = (C/N, C) be a k-orbit map. Then Tr(M) is either a k-orbit map, a 32—"-orbit map or a
3k-orbit map.

Proof. There are three cosets in C3/3%, namely 3ga, a € A ={id, s1, S121}. Therefore, every element
x € C5 is of the form x =ta, t € 39, a € A.

Let N' = ¢@(N) (see diagram in Fig. 5). For any ae A let x,y € Bga, with x =ta, y = sa, for some
t,s € 3. If both x and y normalize N, it follows that t='N’t =aN’a~! =s~!N’s. Hence t and s must
be in the same coset in 39/A/, where N = Norm;o (N') < 39. This implies that Normg, (N) consists of

cosets in C3 /N, where at most one such coset can be contained in any of the cosets 3ga, a € A. Since
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Proposition 4.3. Let M = (C/N, C) be a k-orbit map. Then Tr(M) is either a k-orbit map, a 32—" -orbit map or a
3k-orbit map.




from the fact that [35: N]=k.

We illustrate the proposition with the following examples.

The truncations of the regular maps of Schldfli type {4, 4} and {6, 3} are have faces of two different
sizes and therefore are 3-orbit maps. The truncation of the regular map {3, 6}.0) 1s the regular map
{6, 3}(.t), whereas the truncation of the regular map {3, 6} 1s the regular map {6, 3}t 0). Finally,
the map given in dotted lines in Fig. 6 is a 3-orbit map on an orientable surface of genus 2. As we
can see, this map can be obtained by truncating the regular map {3, 8] -, -, 2} (see Fig. 6(a)) or by
truncating the 2-orbit map given in Fig. 6(b) (belonging to class 2¢1).

The core of 3(3’ Is the index two subgroup K = (sg, S101, S21012) of C3. The group K plays an impor-
tant role for the truncation operation, as is shown by the following two results.

Proposition 4.4. Llet M = (C/N, C) be a k-orbit map such that Tr(M) is 32—"-orbit or k-orbit. Then M must
necessarily be 2o91-compatible.
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Z un (pre)maniplex de k orbitas

(%, n) un operador de voltajes entonces
Aut(2) < T < Aut(T X, %)

I': Aut()] =7
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Hubard, Mochan, M. (2025) El numero de I -orbitas en

Z un (pre)maniplex de k orbitas banderas de " X, ¥ es
(%, n) un operador de voltajes entonces k'Y |
1

Aut(2) < T < Aut(X X, %)

|/ |
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Hubard, Mochan, M. (2025) El numero de I -orbitas en

Z un (pre)maniplex de k orbitas banderas de " X, ¥ es
(%, n) un operador de voltajes entonces k1Y
1
Aut(Z) < T < Aut(X X, %)
paraalgant,conl <r < 7
I': Aut()] =7 A

k(n + 1
El nimero de orbitas en banderas de un n-maniplex de & orbitas es ( t ) paraalgint <n + 1
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Para un operador de voltajes (%, ) existe una familia & de premaniplexes que cumple:

| F | < Y TAu(Y)]

> Sid N, ¥ tiene simetria extra, entonces 4 cubre a un elemento de #.
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Para un operador de voltajes (%, ) existe una familia & de premaniplexes que cumple:

| F | < Y TAu(Y)]

> Sid N, ¥ tiene simetria extra, entonces 4 cubre a un elemento de #.

No es poco comun que =——@=— c & En particular, cada automorfismo no
trivial de % induce este caso.

Podemos entender esos?
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TX, Y ——L X, Y
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T>I<

TX, Y ——L X, Y

l l
y —t ¥

Hubard, Mochan, M. (2025)

Los automorfismos de 2 X, 7Y que se proyectan en id son exactamente los inducidos

porAut(2).
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O:I J‘; 0

Hubard, Mochan, M. (2025)

El grupo Aut(?/, n) < Aut(¥Y) de automorfismos de % que preservan » siempre se
levantaa 2 X ; 7/ e induce un grupo isomorfo a Aut(2) X Aut(‘Z, n).
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Au(Z) = Z; Aut(%) = S, Aut(X X, ¥) = 75 X S,
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Q‘ It

13,6} Tr{3,6} = {6,3}
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Ir

(3,3,3) 13,6} Tr{3,6} = {6,3}
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Conjectura

Si & no se puede escribir como X&' = % N, £ para algun operador de voltajes (£, 0),
entonces todo los automorfismos de 2 X, % son levantamientos de automorfismos de

Y.
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